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Corrigé proposé par : FARID ABIDI ****** |ycée Ibn Khladoun a RADES

Exercicel:
I- 1)c 2)a
l-1) c 2)a
Exercice2:

~(2
1)a)(P)OAdoncle vecteuu[%}directeur de) est un vecteur normal a P d'®r 2x+ y+ 2z+ d= 0
CommeA (4,2,2)0( P donc2x4+ 2+ 2x 2+ d= 0= 14 & O- &~ 14insi(P):2x+ y+ 2z- 14= 0

b) B(5,-2,3 donc2x5+(-2)+ 2x 3- 14 16- 2 6 14 8 8 @'ouBO(P)
C(L1) donc2x1+1+ 2x1- 14 2 ¥ 2 14- @ @'ou CO(P)

X =1+ 20 1=1+ 20 a=0
¢) A:qy=1+a ;a0IR et C(L,1) donc{l=1+a = Joa=0dou COA
z=1+2n 1=1+ 2 a=0
3
X =1+ 20 =1+ |973
Asy=1+a ;a0IR et A(4,2,2) donc:2=1+0 < {a=1 ce quiestimpossible d’ou AA
z=1+ X 2=1+2n _1
2
2)a) D(3,2,3 Pour montrer que D est le projeté orthogonal darGR) il suffit de démontrer qub JA
et DO(P)
x=1+2a 3=1+ X a=1
A:dy=1+a ;a0IR et D(3,2,3 donci2=1+a = jo=1ainsiDOA
z=1+ 2 3=1+ 2 a=1

D(3,2,3 donc2x3+2+2x 3- 14 6 2 6 14 14 14 @ouDO(P)
Donc AO(P ) en D et comme [CA donc D est projeté orthogonal de C sur (P).

b) A, B et D étant des points de (P)@E(P) donc les points A, B, C et D ne sont pas coptasai

¢) V est le volume du tétraédre ABCEZomme D est le projeté orthogonal de C sur @PcdCD est la hauteur

(1Y (-1 (-4
issue de C don¥ =%AireABD xCD or Aire g, =%“AB DAD | et ABL—4} ; ADL 0 J AB DADL 2 ]
1 -4

1
2 1 1
et CD| 1 |Dou V :EJ16+ 4+ 16x+ 4+ & 4:E>< & 3 3
2

3)a) AB. AD =-1x1+(-4)x 0+ Ix I=— ¥ & OdoncAB [ AD ainsi A est le projeté orthogonal de D sur
(AB) la distance de D a la droite (AB) estd = DA

ABxdxCD _ ABXAD xCD _ +/18x+/2x 3_4-y
6 6 6

b)
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Exercice 3:
1) a) (2+2i)° = 4- 4+ 8i= 8
b) 2% - 2(1+ i)z— 6i= 0

Le discriminant réduit de cette équation st (1+i)? +6i = 2i +6i =8i = (2+ 2i)°

. , . +i+2+2i . 1+i—(2+2i i
Les solutions de I'équation sorf =# =3+3ietz, :# =—1-i

2 a)zc-zp=(1-2/9+(1 2/ F H(3 F=(-2 L p+(-2 I Pi

[E—iﬁ](zB—zA)z[—;—i—23](—4—4i)=—2— 2i+ 2W/3- 2/3=(-2- 2/ 3+ (-2 2}

= _1+_:1

4 4

148

b
) 2 2

3

Soit 8 un argument de% - —|2—

NE

coso -1 etsind= —ﬁ donc 6=-"ainsi arg[% - i7] = ——g+ 2kt , ou k est un entier relatif.

3 1,43

1 V3
2 2 2 2

|2c — zp| -1

Zc—Zp - -
EREN

Zg ~ Zp

Zc™7Zn _
B~

d’ou

Q) zc—2a =[%—i§](zB—zA) -

Ainsi 2—2 =1 donc AB = AC d'ou ABC est isocele en A.

arg[ﬂj = ——g[ 21 - (NBTC) = —L:;[ 21 d'ou le triangle ABC est isocéle en A gtar suite , ABC est
g —Zp

un triangle équilatéral .
3) a) l'affixe du milieu de [AB] estZAE 8 _ 3% 3'2_ 1ol 14i=2, dou Q estle milieu de [AB].

b)

c) Q estle milieu de [AB] et D le symétrique de C mpport aQ
Donc [AB] et [CD] ont méme milieu donc ACBD est parallélogramme et comme ABC est équilatéral donc

CA = CD d'ou le parallélogramme ACBD est un losang

d) L'aire de ACBD = X aire de ABC =2><%AB2 xsing: ZX—;x 32><£23= 16/ 3
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Exercice 4:
Soit f la fonction définie sur IR péi(x) =(x +2)e 2

1
"t

Da) lim f(x) = lim (x +2)e 2 =-o

X —» —00 X —» —00

fx) . (x+2) —ox . L . o
lim —== lim ~——e 2 =+0 D’0U la courbe (C) de f admet une branche infpaeabolique de direction
X»—00 X X — —00 X

(O]) au voisinage de-o

1 0 L

b) lim f(x) = lim (x +2)e 2 = Iim xe 2 +2e 2 = lim
X - +00 X - +00 X — +00 X — +00 <
()

-=X
+ 2e 2 = 0d’ou la droite d’équation

y = 0 est une asymptote a la courbe (C) de f @&sinage deto
1
2) f(x)=0= (x+2)e2 =0e x+2=0 - x=-2
donc {E} =(C)n (OT) avec E(-2,0

f(0) = 2 donc {F} =(C)n (0,) avecF(0,?

3) a) La fonction f est définie et dérivable sur IR.

——X 1 X 1 —}X 1 —}X
Pour toutx OIR, f'(x)=e 2 +(x+ 2)x[—§je 2 :(1_E - % g2 :__2 xe?2
1 1 —5X . , i 1
f'(x)=0 < -5xe 2 =0~ x=0.Le signe de '(x) et celui de(—ax)
X —% 0 +00
f'(x) + 4) _
2
—o 0

b) La fonction f ' est dérivable sur IR.
1 1
V -=X -=X R
PourtoutxDIR,f"(x)z—Ee 2 +}xe 2 = ——1+—1x e?2 f"(x)=0« —i+—1x =0 x=2
2 4 2 4 2 4

X —00 2 +o00
f(x) + D -

Donc le pointK (2,f(2)) avecf(2) =4e™* :i—:est un point d'inflexion de la courbe (C).
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c)
4 AmLA2
b
v |
/ Z A RRRRNNRE
E=(2/0) O 5
(@)
4) a) |o=fe_t dtz[—e‘t}z =- &2+ &= 8-1
-2 2 ¢
HIE jt+2”+1 gt
2
= n+l ! = 2
On pose u@)=(t+2) donc ux) (n+])(t+ J
vi(x)=et v(x)=—-et
d’aprés le formule d’intégration par parties :
2 2
Iner = [ (t+2)" e dt=[—(t+ 2P+lét} (e )}f(e ¥ @ at
-2
N+l -2 ; i ¢ a4t 4l
Ine1=—4 (n+)[(=+ " e de(m Bf(+ P & dt—=( n )%"7
) 2 €
n+l
4 -, 1 4 5, 5
C) lyp1=(n+1Yl,- doncly=lg-—=e“"-—S-—=e“"—-—
T =(042) 1= 17lom 2T T2 T T T
42 [2 5} 10_ 16 26
l,=21;-—=2| & - = 26 - 2& -2
2L ) & @ é = @
5) a) voir graphique ci-dessus.
2 2 26
b) v=m[(f(1))* dt=mif (t+2)°e" dt=mr |, = m@—g
2 -2
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