Corrigé Bac - Section SE - Session principale Juin 2011

Exercicel:

1.c
Justification :

On pose W = BFABC donc w orthogonal & BF et BC et HWH = BF.BCSin% =ladors w=BA

2.C
Justification : Le plan d’équation x = 1 est leplan (BCG) et Leplan d’ équationy = 1 est le plan (DCG)
Or (BCG) n(DCG) = (CG)

3.b

Justification : Ona A(0,0,0) ; B(1,1,0) et C(1,1,1) les coordonnées de ces points vérifies I’ équation x —y =0..

4. a

Justification : Lasphére S d'équation X2 +y? + 22 = 2 est lasphére de centre A et derayon R =+/2

_|ax+by+cz+d|

d(A,P) = =1<+/2 donc d(A,P) <R aors SN Pest un cercle.
val + b +¢?
Exercice?2:
DayastsiV3 g5 epo¥3.Lids
2 2 2 2

2
b) bzz(elﬁj —e? donc b’ =a.

2) a) Vair figure.

b) Onac:a+b:1+iﬁ+ﬁ+li:1+\@+1+\@i donc c:l+\@(1+i).
2 2 2 2 2 2 2
Or 1+i =+/2e* donc c=ﬁ;£ei4.
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3)a)Onab*+b-c=a+b-c (car b’=a)
s b?+b-c=a+b-(a+b) (car c=a+b)

< b?+b-c=0. Donc b est une solution de I’ équation (E).

b) d est I'autre solution de (E) donc bd=-c (car 2.2" = g)

V24406
dorsd=-—=——2 :_\/5+\/€e‘(%—%):_x/§+\/§eif’;:\/§+\/éei(%,n)
b ei% 2 5 5
([ 11n
donc d=\/§;*/ge( 12]_

., 1.5 o
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Exercice 3:

1) Voir figure.

2)a) limf(x)=limIn*x—Inx+1=+w (car limf(x)=limIn®x =+ et lim-Inx =+w )
Xx—0" x—0" x—0" x—0"

x—0"

limf(x)= limIn®x—Inx+1= lim Inx(Inx—1+i):+oo

X—>+00 X—>+0 X—>+0 In x
. f(x . Inx 1
b)* lim Q: lim —(nx-1+—) =+o.
X—>+o ¥ X400 ¥ nx

* Interprétation graphique : Lacourbe ( C, ) def admet une branche infinie de direction (o,]) au

voisinage de +o.

1_ 2Iinx-1
X X

c) f est dérivable sur ]0,+oo et f'(x) =Elnx—
X

d) f'xX)=0< 2Inx—1=0<:>|nx:%<:>x:\/5.

Tableau de variation def :

X 0 Je +00

() - 0 +

f(x) +00 —_ 3 +00
4

3)a) f(x)-Inx=In*x-2Inx+1=(Inx-1)*donc f(x)—Inx >0 pour tout x & |0, +oo[
Donc C;)estaudessusde(C)et C, nC={(Le)}.

b) =

(Y]
g
|

|

|

|

|

|
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e u(x)—Inzx—>u‘(x)—EInx
4)a) I=| Inxdx on pose B X
1

Vi(X)=1->v(X) =X

aors | = [xlnzx]: —IleZInxdx —e- ZLeInxdx .

u(x)=Inx - u‘(x):%

On pose alors I=e- 2([x Inx]f - Ledx) =e-2(e-e+l)=e-2

V(X)=1->v(X)=x
. e
Conclusion : | = J'l Inxdx =e—2.

b) A= Le(f (x) = Inx)dx = Le(ln2 x — 2Inx +1)dx = fln2 xdx —2Le|nxdx+fdx ,alors

A=e-2-2+e-1=2e-5donc A=2e-5

Exercice4 :

X

1)a)Onae 4 =x<f(x)=y, graphiquement ladroite A coupe lacourbe C, en un unique point d’ abscisse

a€[0,1] donc|’équation e 4 =x admet dans [0,1] une unique solution o .

X

b) Onpose g(x)=e 4 —x donce 4 =x < g(x)=0.
Ona g(0,8)=0.018> 0 et g(0,9) =-0,101< 0 alors g(0,8)xg(0,9)<0aors0,8 < aa<0,9

_ U,=1
2) (U,)lasuite définiesur IN par : { °
U,,=f(U,) ,n>0

a)—OnaU,=1donc 0<U,<1
— Supposant que 0< U, <1et montronsque 0< U, <1.
Ona: 0<U,<ldonc f()<f(U,)<f(0) (graphiquement f est strictement décroissante sur IR)
Deplus f(0)=1etf()>0 aors 0<f(U,)<1donc 0<U,,, <ldoncvra pour n+l.

—Conclusion : 0< U, <1pour tout entier naturel n.

X X

b)Onaf(x)=e * =f '(x)=—%e4 vxeR

1

1,1
4

>

)

1 x = = 1., 15 vy 1
Onaogx31:>—ZS—zs0:>e4se431:>—Zsf (x)s-ze4:>|f (x)|gZ (car |-

Donc |[f '(x)| < % pour tout x [0,1]
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c) On af continue sur [0,1]et dérivable sur ]0,1] de plus [f '(x)| < % pour tout x [0,1] donc d’ apres e théoréme

des inégalités des accroissements finis pour tous aet b de’intervalle [0,1]on a:|f (b) - f (a)| < %|b—aj

D’autre part ona 0< U, <1pour tout entier naturel n et o <[0,1] donc |f (U,,) —f ()| g%|un —af
aors |Un+1—oc|3%|Un —qf (car f(a)=a).

d)Ona |U1—0L|S%|Uo—oc| ,0r |Uy—a|=[1-a| etona 0,8 < a<0,9donc [1-a|<1 aors

U;—a s%

On suppoe que : |U,—a< Gj :

n+l
et onmontreque: |U,,; —a|< (%}

1 1 n 1 n+l
Unis—a] <5JU, o] < %-[z) donc |un+1-a|s[zj

n
D'oll pour tout entier naturel n , |Un_a|g(%j .

e)Ona|Un—oc|sGJ et Iim(lj =0 donc lim(U,-a)=0 dors limU,=0.

n—+o\ 4 N—>+o0 n—+o

DOI’]C(Un) converge vers o .

-3In10
-In4

3) a) Pour que |U, —o|<107°il suffit que Gj <107 d'oul nln(ﬂ < -3In10donc n >
donc n> 4,98 donc n,=5

b) Ona |Ug —af <107° donc une valeur approchée de o & 10 présest U,.
OnaU,=f(U,)=0,814 U, =f(U,)=f(1)=0,778 ; U, =f(U,)=0,823 ; U, =f(U,)=0,814 ;

U, =f(U,) = 0,815, dors une valeur approchée de o a 10 3présest 0,815.
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